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摘 ， 要 : 本 文 主要 利用 解析 的 方法 研究 了 邓 数 dpCo) 的 均值 性 质 ,这 里 dz( 四 是 Dirichlet 除数 函数 ， 并 给 出 了 两 个 有 趣 的 


渐 近 公式 . 
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1 内 容 简介 和 结果 


对 于 任意 正 整数 上”， 上 Smarandache 函数 (2) 定义 为 最 小 正 整数 普 能 够 被 刀 整除 的 由 ,在 文献 [1] 中 Jozsef 
Sandor 引入 了 Smarandache 简单 加 性 函数 : 
P(x) = mint EA :7 < 7 
和 
六 (Cr) = min EN :III< 有 
它们 定义 在 实数 集 上 . 从 上 面 的 定义 中 可 以 很 容易 得 出 这 样 的 结论 : 对 于 大 于 等 于 1 的 实数 xx， 当 
oz-DK< sm 时 六 =m， 对 于 po 的 性 质 很 多 专家 学 者 都 做 过 相关 的 研究 ,例如 文献 [1-2]. 但 是 对 于 dz(pCo) 均 值 
的 研究 还 未 曾 看 到 ，d(o) 为 Dirichlet 除数 函数 ,本 文 主要 利用 了 解析 的 方法 研究 了 dpOoo) 的 渐进 性 质 ， 并 给 出 
了 一 些 有 趣 的 渐 近 公式 ,这 就 是 下 面 将 要 证 明 的 定理 . 
定理 1 设 忆 为 一 个 给 定 的 素数 ， 对 于 任意 实数 X>1， 有 如 下 渐 近 公式 
> .d(p(0OD))=xInx-2Iinnz+O(CnD， 


定理 2 设 忆 为 一 个 给 定 的 的 素数 , 对 于 任意 实数 x> 1， 有 如 下 渐 近 公式 
> d(p (0D))=xdnx-2minz+OCoD， 


有 7 科 世 


2 定理 的 证 明 


在 本 节 中 完成 定理 的 证 明 , 首先 需要 如 下 引 理 : 
引 理 1 对 于 任意 实数 x， 有 下 面 结论 : 
yd(0D)=xmnx+(Cc-Dr+ONVz)， 


这 里 c 是 Euler 常数 . 
引 理 2 ”对 于 任意 大 于 等 于 2 的 实数 迟 ， 则 有 : 
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这 里 4 为 一 个 常数 . 
引 理 1 与 引 理 2 的 证 明 参 见 文 献 [3]. 
利用 上 面 的 引 理 直接 证 明定 理 ,， 由 dz 和 Z(C2) 的 定义 可 知 


>.d(p(OD)=2 ， 2d(00) 


7 m<x ln((ma-1DD < DC 
因为 当 ) ef mm-DD， mm | 时，P(D) = 普 ， 又 因为 ma<xY， 那么 区 间 f (we=D0， no] 中 最 大 的 数 也 一 
np ” hp InPp ” hp 


定 小 于 等 于 x*. 于 是 得 到 In)<xmnp ， 结合 Euler 求 和 公式 ， 很 用 以 得 到 岂 的 主 项 为 丸 Inm ， 并 且 


MIn7m<xnz. 


如 果 m> xzmp， 那么 mm 渐 近 于 Inx， 于 是 有 ，- xz 
Ph 


] lnx 
根据 上 面 的 讨论 得 到 
> .d(p(OD))=>， 光 4(7) 
IRIX 7ISX In(Cz-DD <InCzD 
InP In 
ln 77 
一 一 Q02)+O 
= 路 peoroenm- > hp 9 
mi<zDnP In mi<xIn 
lnx lnx 
1 之 
= 一 一 ] O = 一 -一 ] 1+O 
二 让 nz2+O(Y) 各 人 +O(7) 
六 lnx alnx 
2 Xln D 2X lnzy 
ln P 2 革 | 人 ) Inx mp 1 0 
1 lnx 
-站 [nsrmmp-mmojroo=xnx-2nma+rol 
PnX 


定理 1 就 得 到 了 证 明 . 使 用 相同 的 方法 很 容易 证 明定 理 2. 
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Abstract; The main purpose of this paper is to use the analytic methods to study the mean value properties of xd(pCO)，where 
d(0D)J is the Dirichlet divisor function, and gives fwo interestig asymptotic formula for it. 
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